Podavani rukou na party

Manzelé Smithovi pozvali do svého domu ¢tyfi jiné pary. Nékteré pozvané osoby
byly prateli pana Smitha a nékteré pozvané osoby byly prateli pani Smithové.
Kdyz hosté prijeli, lidé, ktefi se jiz vzajemné znali, si podali ruku; ti, ktefi se
dosud neznali, se pozdravili pouze slovné. Poté co se toto udélo, pan Smith
prohlésil: | Jak zajimavé! Kdyz nepocitam sebe, pocet stiski ruky u kazdého
¢lovéka se lisi.“

S kolika lidmi si podala ruku pani Smithova?

Prebrdano z knihy: Béna, M.: A Walk Through Combinatorics: An Introduction.
World Scientific Publishing Company. Second edition, 2006. ISBN 9812568867.

Otazka navic: Lze tu otazku odpovédét i pro party s obecnym poc¢tem pozvanych

parta?

Reseni: Na party bylo tedy 5 part, 10 lidi, pficem# manzelé se navzajem zfejmé
nezdravili. Libovolna osoba si mohla ruku podat maximéalné s osmi lidmi (vy-
fazujeme sama sebe a partnera). Pokud tedy ma platit to, co fekl pan S., pak
jedna osoba z deviti si musela stisknout ruku s osmi lidmi, dalsi se sedmi, dalsi
se Sesti, atd., az posledni osoba nepodala ruku nikomu.

Oznacime si osoby pismenem Y a pfifadime index poctu stisknuti ruky. Tedy
méame osoby Yj, ..., Yz a pana Smitha.

Podivejme se na osobu Yg: ta si podala ruku 8krat, to znamena se vsSemi
kromé svého partnera. OvsSem tento partner nemuze byt nikdo jiny nez Yj, pro-
toze ten si nepodal ruku vibec s nikym. Tedy Yg a Yy jsou manzelsky par.
Podobné Y7 si podal ruce se vSemi mimo Y, a svého partnera. Vime, ze Y; si
musel podal ruku s Y, a proto dalsim parem jsou Y7 a Y;. Analogicky urc¢ime
pary Ys—Y2 a Ys5-Y3, coz znamend, ze Y; zbyva na pana Smitha a je to jeho
manzelka.

Tedy odpovéd zni: Pani Smithovd stiskla ruku étyrem lidem. (Dokonce vime
kterym: Ys, Yz, Ys, Ys.)

7 postupu feseni je jasné, ze na otazku bude mozné odpovédét pri libovolném
po¢tu pozvanych part: Pani Smithova stiskne ruku (k — 1) lidem, kdyz k bude
znacit pocet part.



